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ΛΤ΢ΔΗ΢ ΓΗΑΓΩΝΗ΢ΜΑΣΟ΢ B΄ ΣΑΞΖ΢ ΛΤΚΔΗΟΤ 

ΔΞΔΣΑΕΟΜΔΝΟ ΜΑΘΖΜΑ : ΑΛΓΔΒΡΑ ΓΔΝΗΚΖ΢ ΠΑΗΓΔΗΑ΢  

ΖΜΔΡΟΜΖΝΗΑ : 6 ΓΔΚΔΜΒΡΗΟΤ 20155 

 

 

ΘΔΜΑ 1
Ο

 

 

Α) i) Απόδειξη 1, ζσολικό βιβλίο, ζελ. 60 
ii) Απόδειξη 2, ζσολικό βιβλίο, ζελ. 60 

 

Β) i)  Οπιζμόρ, ζσολικό βιβλίο, ζελ. 31 
ii) Οπιζμόρ, ζσολικό βιβλίο, ζελ. 33 

iii Οπιζμόρ, ζσολικό βιβλίο, ζελ. 36 

 

Γ) 1. ΛΑΘΟΣ 2. ΛΑΘΟΣ 3. ΣΩΣΤΟ 4. ΛΑΘΟΣ 5. ΛΑΘΟΣ 
 

ΘΔΜΑ 2
Ο 

 

Α) Ππέπει | 2 9 | 3 0 | 2 9 | 3 3 2 9 3 6 2 12 3 6                    . 

 

Β)  

i) Έσοςμε 
2

3

| |
( )

9

x x
f x

x x





. 

Ππέπει 
3 29 0 ( 9) 0 ( 3)( 3) 0 0 3 3x x x x x x x x x x               . 

Άπα { 3,0,3} ( , 3) ( 3,0) (0,3) (3, )f            . 

Για κάθε fx και ηο fx  , οπόηε: 

2 2 2

3 3 3

( ) | | | | | |
( ) ( )

( ) 9 ( ) 9 9

x x x x x x
f x f x

x x x x x x

    
      

      
, άπα η :f ή . 

 

ii) Έσοςμε 
2

2 | | 3
( )

25

x
g x

x





. 

Ππέπει 
2 225 0 25 | | 5 5 5x x x x         , άπα ( 5,5)g   . 

Για κάθε gx και ηο gx  , οπόηε: 

2 2

| 1| | 1| | 1| | 1|
( ) ( )

25 ( ) 25

x x x x
g x g x

x x

       
   

  
, άπα η :g ά  

Γ) Έσοςμε 
2( ) 2 4 7,x x x x     . Οπόηε: 

2 2 2

2

( ) ( 4) 5 2( 4) 4( 4) 7 5 2( 8 16) 4 16 12 2 16 32 4 28

( ) 2 20 60

f x x x x x x x x x x

f x x x

                    

  
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ΘΔΜΑ 3
Ο 

 

Α) 
10 9 3

3 2
3 3 3 3 3 3 2

      
         

      
                 

     
 

37 36 3
6

6 6 6 6 3

    
    

  
      

 
 

34 33 1
11 10

3 3 3 3 3 3 2

      
         

      
                 

     
 

49 48
12 1

4 4 4 4

    
    

  
      

 
 

Άπα 
10 37 34 49 3 3 1 3 1 1 1

1 0
3 6 3 4 2 3 2 6 2 2 2

   
   

 
                    

 
.       

                                       

Β) Έσοςμε όηι: 
3

,
2

x



 

 
 

, οπόηε η γωνία x ανήκει ζηο 3ο ηεηαπηημόπιο. Άπα 0, 0x x   .  

i) Για ηην εξίζωζη 
26 1 0,x x    θέηοςμε ,x  οπόηε γίνεηαι: 

26 1 0. 25ί         

άπα 
1 0

1,2

2

1 1

1 5 13 3

1 112 2

2 2

x
x

x

x


 

 

 




    

    
     


 

ii) 
0

2 2 1 3 3 3
1 1

4 4 4 2

x

x x x x


   


            . 

1
1 32

33 3

2

x
x x

x


 





     



 

  
1

3x x
x

 


              
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Γ)  
17 16

8
2 2 2 2

    
         

       
                     

       

 
45 44

22
2 2 2 2

    
         

       
                 

       
 

 
21 20

10
2 2 2 2

    
         

       
                

       
 

 
63 64

32
2 2 2 2

    
         

       
                 

       
   

 Άπα 
2 2 2 2( ) ( )

1
1

     

 

   
     


.  

 
 

ΘΔΜΑ 4
Ο

 

 

Α)  

i) 
2 2 2 21 (1 ) 2 1 1 2 1

1 (1 ) (1 ) (1 )

          

       

       
    

      
 

2 2 2 (1 ) 2

(1 ) (1 )

 

    

  
  

   
 

 

ii) 
2 2

1 1
1 1

x x x x x x x x

x x x x x xx x x x x x

x x x x

       

          

   

       
    

 

2 2 2 2 ( ) ( )x x x x x x x x
x x

x x x x x x x x

       
 

       

   
     

   
 

 

 

Β) Ιζσύει όηι: , (1)
4 4 2 4 4

x x ά x x
    

  
       

             
       

. 

Έσοςμε όηι:  

2 2
4 4

4 4 3 4 4 3
x x x x

   
   

          
                   

          
 

(1)
2 2 16

2
4 4 4 4 9

x x x x
   

   
       

                
       

 

2 2 16 16 7 7
2 1 2 2

4 4 9 9 9 18
x x

 
 

   
                   

   
. 
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Γ)  

i) Αθού η f είναι πεπιηηή, θα ππέπει για κάθε xκαι ηο x  , οπόηε ηο Α θα ππέπει να είναι 

ζύνολο ζςμμεηπικό γύπω από ηο μηδέν.  

Άπα θα ππέπει: 
2 2 26 3 (4 ) 6 3 4 6 0 3 2ή                          . 

Αν 3  , ηόηε  24 ,6 3 3, 3          . Αποππίπηεηαι. 

Αν 2   , ηόηε  24 ,6 3 12,12          . Δεκηό. 

Άπα 2    
 

ii) Αθού η f είναι πεπιηηή, ηόηε για κάθε  12,12x  ιζσύει ( ) ( ) (1)f x f x   . 

 

 Θέηοςμε ζηην ζσέζη (1),  x = 0, οπόηε θα έσοςμε: (0) (0) 2 (0) 0 (0) 0f f f f      . 

 

 Αθού η fC διέπσεηαι από ηο ζημείο (2, 4)  , ηόηε (2) 4f   . Άπα 
(1)

( 2) (2) 4f f   . 

 

 Επίζηρ:       
(1)

32 16 2 4 2 (4 2)f f f f        

 

Επομένωρ: ( 2) (0) ( 32) (4 2) 4 0 (4 2) (4 2) 4 2f f f f f f                

 

 

 


